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Subiecte clasa a Xl -a

Problema 1.

2« 2

2« 2"
Se consideramultimea G = {A(k) :( ]

ke Z} si pentru fiecare t € Z notam

H, = {A(kt ~1)| ke Z}. Seadmitefaptul caG este un grup in raport cu inmultirea matricelor.

a) Sasearateca VN, pe Z, A(n)- A(p) = AN+ p+1)

b) Sasedemonstreze capentruorice t € Z, H, este un subgrup a grupului (G,

¢) Sasedetermine a,b € Z astfeincat functia f :(G,) = (Z,+), f(A(K))=ak + bsafieun
izomorfism de grupuri. *xk

Problema 2.
ax=>b

Fie (G,-)un grup finit de ordin impar si a,be G . Sase rezolve sistemul {bx— .

Marian Andronache, Bucuresti, G.M. 1/2009
Problema 3.
Si se determine toate functiile integrabile Riemann f:R-—> R care au proprietatea ci

b b
j f (g(x))dx:j g(f (X))dx, Vg: R — R, continui, neconstanti, Va,be R a<b.
Cosmin Nitu, Bucuresti

Problema 4.
Fie | < Runinterval deschissi functiile f,g:1 — R unde f esteo convexa,iarg este crescatoare.

Sase arate ca
a)pentru orice a < bdin | derivatele laterdle f_, f, ;1 — R alelui f suntintegrabile pe[ab] si are

loc egdlitatea: f (b)— f (a) = f f(t)dt= T £ (t)dt.

b)pentru oriceae | functiile G:1 —» R unde G(x) = Ig(t)dt are derivatele laterale finitein orice

punct din | si determinati G_,G,:1 — R
c)functiile f_, f, 11 — R sunt continue ladreaptape | utilizand punctele @) si b).
(Sedtie ca f arederivate lateralefiniteinorice punct X, €| s

f(4) < fa(x,) < %s f.(x)< f(X) V X <x dinl).

Profesor Marin Tolosi C.N. “Radu Greceanu” Satina



