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Barem clasa a VIII-a
Problema 1.
Prisma triunghiularăregulatăABCA' B' C' are latura bazei de lungime a şi înălţimea de lungime 2a
(a R+).

Fie M [A A '] astfel încât .
a) Demonstraţi căplanele (MBC) şi (MB' C' ) sunt perpendiculare;
b) Calculaţi distanţa de la B la planul (MB ' C' ).

Prof. Niculae Grigorescu, Slatina
Barem

a) Planele (MBC) şi (MB' C' ), având punctul M comun, au o dreaptăcomunăd ce trece prin M.
Cum BC 'B׀׀ C' şi BC (MBC), B ' C' (MB' C' ), rezultăd BC; d B' C' . …………1p

Fie N şi P mijloacele segmentelor [BC], respectiv [B' C' ] .
MN BC; BC d => MN d. Analog, MP Deci unghiul PMN este unghiul plan

corespunzător diedrului format de (MBC) şi (MB' C' ). ……………………………………1p

AMN dr => MN2 = MA2 + AN2 = (1) …………………………………..1p

A' MP dr => MP2 = A' 2M2 + A' 2P2 = (2)……………………………………1p

Din (1), (2) şi NP2 = 4a2, rezultăcătriunghiul MNP este dreptunghic având m( 90°.
Deci (MBC) (MB' C' )……………………………………………………………………..1p

b) BC 'B׀׀ C' ; B' C' (MB' C' ) => BC (MB' C' ) => d (B, (MB' C' )) = d (N, (MB' C' )) => d

(B, (MB' C' )) = MN = a………………………………………………………………………1p
Am ţinut seama cădin (MBC) (MB' C' ), M (MBC), MN şi d = (MBC) (MB' C' ),

rezultăcăNM (MB' C' ), deci d (N, (MB' C' )) = NM…………………………………….1p
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Observaţie:
Altăsoluţie pentru punctul 2):
NM PM (vezi mai sus) şi NM B' C' => NM (MB' C' ). Cum planul (MBC) conţine dr

MN (MB' C' ) => căcele douăplane sunt perpendiculare

Problema 2.
Fie dreptele a, b necoplanare cu a b.

a) Arataţi căexista o dreapta AB cu A∈a şi B∈b astfel încât AB a şi AB b.

b) Fie M∈a si N∈b astfel încât AM=BN. Arataţi că ≡ .

Profesori: Teodor Radu, CN “Radu Greceanu” Slatina
Aurel Chirita, CN” Ion Minulescu” Slatina

Barem

a) Prin C∈a construim dreapta c || b. Dreptele concurente a si c determina un plan ∈. Prin dreapta a
construim planul  β     ∈. 
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β∩b=B.
……………………………………………………………………………………………………………………
……1p
B,a sunt in planul βsi ducem BA a, cu A∈ a. 
β      ∈ si BA a, a dreapta comuna => BA ∈ => BA       c, c ||b =>
AB b.
……………………………………………………………………………………………………………………
…..1p

b) Notam |MA|=|NB|=l si |AB|=h si construim paralelipipedul dreptunghic AMPSBLQN avand ca
baze patratele AMPS respectiv BLQN. ………………………………………………………………2p

|AN|=|BM|= , triunghiurile NBM si MAN sunt dreptunghice………………………1p

tg = = ; tg = = => ≡ ………………….2p

Problema 3.
Determinaţi valoarea maximăa expresiei:

Rzyxzzyyxx  ,,,16249412139249 222

Pentru ce valori ale lui x, yşi z se obţine valoarea maximă?

Prof. Doru Anastasiu Popescu, C.N. ”Radu Greceanu”, Slatina

Soluţie
Notaţie:

.16249412139249 222  zzyyxxE
Pentru a obţine o valoare maximăa expresiei E, primul radical trebuie săfie maxim, iar celalte două
minime. ……………………………………………………………………………………………….1p
Pentru a determina valorile lui x,y,z facem prelucrările:

222 )34(2592416259249 xxxxx  (1)
222 )23(44129441213 yyyyy  (2) 2p

.)43(16249 22  zzz (3)

Din (1) obţinem că 22 )34(259249 xxx  este maxim dacă4-3x=0, adicădacăx=4/3. …..1p

Din (2) obţinem că 22 )23(441213 yyy  este minim dacă3-2y=0, adicădacăy=3/2. …..1p

Din (2) obţinem că 22 )43(16249  zzz este minim dacă3z-4=0, adicădacăz=4/3. ……….1p

Obţinem astfel faptul căvaloarea maximăa expresiei E este .3250425  Aceastăvaloare se
obţine pentru x=4/3, y=3/2, z=4/3. …………………………………………………………………………..1p
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Problema 4.
a) Săse arate cănu existăpatru numere pozitive x1, x2, x3, x4 care săverifice
inegalitătile:
4x1(1−x2) > 1, 4x2(1 −x3) > 1, 4x3(1−x4) > 1, 4x4(1 −x1) > 1.
b) Săse determine numerele a1, a2, a3, a4 pentru care:
4a1(1 −a2)≥1, 4a2(1−a3)≥1, 4a3(1 −a4) ≥1, 4a4(1 −a1)≥1.

Maria Pop,Cluj
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